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Mat. BSc. Linearis és absztrakt algebra vizsgadolgozat, I11. rész 2025. junius 18.
NEV: NEPTUN AZONOSITO:

I11. rész (30 perc). Adja meg a kévetkezd tétel bizonyitdsat! A teljes bizonyitds leirdsa dssze-

sen 6 pontot ér. A wvdlaszt a tuloldalon is folytathatja.
Egy A linearis transzforméciéo minden sajatértéke gyoke a minimélpolinomjanak.

Legyen A az A linearis transzformacio egy sajatértéke. Ez azt jelenti, hogy van olyan v # 0
vektor, amelyre A(v) = Av. Legyen A minimalpolinomja m(z) = 2% +cp_125¥ 1+ -+ 17+ ¢p.
Ez azt jelenti, hogy ma(A) = 0 és ma(x) alegkisebb foku polinom, amire ez teljesiil. Részletesen
kifrva A* + ¢, 1 A¥ L + .- + A + col = 0 [ahol I a vektortér identikus transzformacioja, 0
pedig az a lineéris transzformécio, ami minden vektort a nullvektorra képez|. Teljes indukcioval
belathato, hogy A"(v) = A [A"T(v) = A(A"(v)) = A(A™) = A"A(v) = A\"(\v) = A"y,
Tehat 0 = ma(A)(v) = (A* + 1 A+ -+ A+ c])(v) = AF(v) + 1 AR (0) + - +
c1A(W)+col(v) = Moot N+ e o+cgv = (Wt N4 e 4 co)v = ma(M)v.
Mivel v # 0, ezért ma(A) = 0, amit bizonyitani kellett.

OSZTALYZATOK: Elégtelent az kap, akinek az elsé vizsgarészbdl nincs 7 pontja, vagy a md-
sodik vizsgarészbdl nincs 8 pontja, vagy akinek a hdrom rész S dsszpontszdma kisebb, mint 17.
A tobbiek osztdlyzata:

Osztdlyzat
17 < 5 < 21 2
21 < S < 24 3
24 < S5 < 27 4
271 < § < 36 5




