Bsc Linearis és absztrakt algebra gyakorlat
A 17. prezentdciohoz tartozo feladatsor

1. (K5.3.3, 5.3.18%) Igazoljuk, hogy ha T test, akkor a T"*" teljes méatrixgytiri egyszert
gyirid. Ha R egységelemes, akkor irjuk le R™*" idealjait.

2. (K8.7.10%*) Legyen T test, R = T™"™ és W altere T"-nek. Bizonyitsuk be, hogy
{M € R : (VYweW)(Mw=0)} balidedl R-ben, minden balideal megkaphato igy, és ez
a megfeleltetés az alterek és balidealok kozott bijektiv.

3. (K8.7.12*%*) Legyen T test, R = T™™ és W altere T"-nek. Bizonyitsuk be, hogy
{M € R : M minden sora W-beli} balidedl R-ben, minden balide4dl megkaphaté igy, és
ez a megfeleltetés az alterek és balidedlok kozott bijektiv.

4. (K5.8.14%) Tegyiik fol, hogy a T test p karakterisztikdja nem osztja az n > 0 egészet
(p = 0 is megengedett). Mutassuk meg, hogy egy ¢ € T elem akkor és csak akkor gyoke a
®,,(z) € Tx] kérosztéasi polinomnak, ha € rendje n a T" multiplikativ csoportjaban.

5. (K5.11.13%) Igazoljuk, hogy a py, + @i+ 7mj + Smk ¢ R (m = 1,2) kvaterniok pontosan
akkor generaljak K-nak ugyanazt a (C-vel izomorf) részalgebréajat, ha (qi,71, 1) || (g2, 72, s2).



