Mat. 1. (BSc.) LinAbs: 3. vizsgadolgozat (normal), I. rész 2024. jun. 25.

NEV: ELTE AZONOSITO:

I. rész (30 perc). Minden teljesen preciz és korrekt vilaszért 1 pont jdr, a tobbiért 0. Indokolni
nem kell. Aki itt nem ér el legaldbb 7 pontot, annak a dolgozata elégtelen, és ekkor a mdsodik
és a harmadik részt ki sem javitjuk.

. Irjuk 6l (vy, ..., v,) definicivjat a halmazos jelSléssel, figyelve arra, hogy mik a futé valtozok,
és mik nem.

<’U1,...,Un>:{)\1U1+...+>\nUn . )\1,,)\n€T}

. Irjuk f6l képlettel, mit jelent az, hogy egy transzformacio tartja a A skalarral szorzast.

A(A\v) = AA(v) minden v vektorra.

. Legyen b = (by,...,b,) ésc = (c1,...,¢,) két bazis V-ben, és S = ((s;;)) a bazistranszformacio
[A]e/e = S7HAJbwS képletében szerepl matrix. Irjuk £l az S elemeit megado dsszefiiggést.

Az S matrix j-edik oszlopa [¢;j]y, azaz ¢; = > | siib;.

. Definialjuk az A linearis leképezés rangjat (ne a méatrixa segitségével!).

r(A) = dimIm(A).

. Legyen A normalis transzforméacio egy komplex euklideszi téren. Jellemezziik A sajatértékei
segitségével azt, hogy A mikor énadjungalt. (Az onadjungéalt és a normalis transzforméacio

csrs

Normélis transzformacié pontosan akkor 6nadjungalt, ha minden sajatértéke valos.
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Mondjuk ki azt az allitast, amely A € Hom(V') esetében kapcsolatot létesit A és A* invarians
alterei kozott.

Ha a W altér A-invarians, akkor a W+ ortogonalis kiegészit altér A*-invarians.

Adjuk meg ciklus konjugaltjanak a képletét.

Flar. . a)f~ = (flar).. f(an)).

Mikor vannak a b és ¢ csoportelemek ugyanabban a H részcsoport szerinti bal oldali mellék-
osztalyban?

Ha ¢7'b € H. Vagy: van olyan h € H, hogy bh = c.

Mondjuk ki a G/N faktorcsoport gN elemének rendjére vonatkozo tételt.

A gN rendje a legkisebb olyan pozitiv k, melyre ¢* € N, és végtelen, ha nincs ilyen k.

Mondjuk ki a homomorfizmus-tételt gytriikre.

Ha ¢ : R — S gytirihomomorfizmus, akkor Im(y) = R/ Ker(y).




